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問 36 f(z) = u(x, y) + iv(x, y)とすると，∫
∂D

f(z)dz =
∫

∂D

(udx − vdy) + i

∫
∂D

(udy + vdx)

である．ここで，Greenの公式から∫
∂D

(udx − vdy) =
∫∫

D

(
−∂u

∂y
− ∂v

∂x

)
dxdy,

∫
∂D

(udy + vdx) =
∫∫

D

(
−∂v

∂y
+

∂u

∂x

)
dxdy

であるから，∫
∂D

f(z)dz =
∫∫

D

(
−∂u

∂y
− ∂v

∂x

)
dxdy + i

∫∫
D

(
−∂v

∂y
+

∂u

∂x

)
dxdy

=
∫∫

D

i

(
∂

∂x
+ i

∂

∂y

)
(u + iv)dxdy

= 2i

∫∫
D

∂

∂z̄
f(z)dxdy

となる．

問 37

1
1 + z + z2

=
1√
3i

(
1

1 − ω
− 1

1 − ω̄

)
=

1√
3i
{(1 + ω + ω2 + · · · ) − (1 + ω̄ + ω̄2 + · · · )}

=
1√
3i

(ω − ω̄ + ω2 − ω̄2 + · · · ).

問 38 w = 2z + z2 とおくと，z = −1 ±
√

1 + w である．w = 0 で z = 0 を満たすのは z =
−1 +

√
1 + wである．従って，

g(w) = −1 +
√

1 + w

=
∞∑

n=1

(
1
2

n

)
wn

となる．

問 39 略

1


